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nota: nisbah trigonometri

worksheet 2: sekan, kosekan dan kotangen
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worksheet 3: sudut rujukan sepadan
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1. Diberi 
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worksheet 4: bulatan unit
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lakarkan graf bagi setiap yang berikut
worksheet 5: graf fungsi sinus, kosinus dan tangen
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lakarkan graf bagi setiap yang berikut
worksheet 5: graf fungsi sinus, kosinus dan tangen
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selesaikan setiap yang berikut dengan menggunakan kertas graf
worksheet 6: penyelesaian persamaan trigonometri
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pada paksi yang sama lukis graf:1.

seterusnya nyatakan penyelesaian bagi:

untuk julat 0    x    2 

= 0sin x - x

y = sin x dan y = x

seterusnya nyatakan penyelesaian bagi:

pada paksi yang sama lukis graf:4.
y = sin 2x dan y = x

2

untuk julat 0    x     
2   sin 2x - x = 0

seterusnya nyatakan penyelesaian bagi:

pada paksi yang sama lukis graf:5.
y = kos 2x dan y = x

2

untuk julat 0    x     
2   kos 2x - x = 0

0    x     lukiskan graf y = 3 kos 2x + 2 bagi
seterusnya, nyatakan penyelesaian bagi: 

8.

3   kos 2x = 8x - 

3.

seterusnya nyatakan penyelesaian bagi:

untuk julat 0    x    2 

tan x + = 0x

pada paksi yang sama lukis graf:
y = tan x dan y = - x

3   s in 2x + 2x = 3 

lukiskan graf y = 3 sin 2x bagi 
seterusnya, lukis garis lurus yang bersesuaian 
untuk mencari penyelesaian bagi: 

6. 0    x    2 

x -
3

1
3kos 2x = 

lukiskan graf y = 3 kos 2x bagi 
seterusnya, lukis garis lurus yang bersesuaian 
untuk mencari penyelesaian bagi: 

7. 0    x    2 

pada paksi yang sama lukis graf:2.

seterusnya nyatakan penyelesaian bagi:

untuk julat 0    x    2 

= 0kos x - x

y = kos x dan y = x

pÉIÉÉ
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buktikan setiap identiti trigonometri yang berikut
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1 - 2 sin2 A = 2 kos2 A - 1 1. 5 - 4 kos2 A = 4 sin2 A + 1 2.

9 - 8 sin2 B = 1 + 8 kos2 B 3. 3 - 2 kosek2 B = 1 - 2 kot2 B 4.

5 - 3 kot2 C = 8 - 3 kosek2 C 5. (sin A + 1)(s in A - 1) = -kos2 A 6.

(sek C + 1)(sek C - 1) = tan2 C 7. (kosek D + 1)(kosek D - 1) = kot2 D 8.

sin2    + kos2    = 1 1 + tan2    = sek2 1 + kot2    = kosek2 

1 zsin a
L 211 KosA
a ataxia EE i2kos2A 1

dibuktikan.a

ssin2B
9 sci Kos B
a stsios.rs

5 3kotzc
s sckoseic.is

If a 1
s 3kosek ct3

EE dibuktikan

c
KosekD I
Ko D

dibuktikan dibuktikan
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kos A
(1 + sin A)(1 - sin A)

= sek A 9. sin A
(1 + kos A)(1 - kos A)

= kosek A 10.

sin A
(1 - s in A)(1 + sin A)

= tan A sek A 11. kos B
(1 - kos B)(1 + kos B)

= kot B kosek B 12.

tan2 D - kot2 D = sek2 D - kosek2 D 13. kot2 E (1 + tan2 E) = kosek2 E 14.

kosek2 E (1 - sin2 E) = kot2 E 15. sek2 E (1 - kos2 E) = tan2 E 16.

if
Lsa sika
seka Koseka
dibuktikan dibuktikan

I IA s BB
S Isa s BB site
tanaseka KotBKosekB
dibuktikan dibuktikan

I KOTECS.EE

I s Koke

sike
EÉan

sizeKOSE Kostze site

E.IEEE
n I an
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1
sek B + tan B

= sek B - tan B 20.

1
kosek C + kot C

= kosek C - kot C 21.

1
1  - s in D

= sek D(sek D + tan D)24.

4 sin2 A + kos2 A = 3 sin2 A + 1 22.

7 - 3 kos2 B = 4 + 3 sin2 B 23.

sek A - kos A = sin A tan A 17. kosek A - sin A = kos A kot A 18.

sida sina
A

Kossa

c S c
sinatana Kosakota
dibuktikan dibuktikan

serrsttanrs.ieibiiiirs
iss.i it iiiii

sekB tanBko'sae sitnx
sekxkosekse sekB tanB
dibuktikan dibuktikan

kosekdtkotcxi.is iiiiiiiti Is
a

c
Koseke Kotc

Kosekc Kotc
dibuktikan

If I
sekbtsekbtand
sekbti.is
Koko

S
S
t.is 1 sind diliiian
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sin2 A
1 + kos A

= 1 - kos A 30.

1  - 2 sin2 A
kos A - sin A

= kos A + sin A31. 1  - tan2 B
1 + tan2 B

kos2 B - sin2 B =  32.

sek4 E - tan4 E = 2 sek2 E  - 1 25.

kot2 x - tan2 x = kosek2 x - sek2 x28.

tan2 A(kosek2 A - 1) = 1 29.

3 sin2 x - 2 = 1 - 3 kos2 x26.

sek x kosek x - tan x = kot x27.

sek E tan E serie tan E
sek E tan E I
sense take
sense sek E I
zsek E I
dibuktikan

isacs.in i EE
sinikosa

sinikose sinski crossesign sinus

s S
sinkiisx sink sz sin EsseIs not a dibuktikan

she s
Kosek's sense dibuktikan

tartaKotza
tan A aka
Edibuktikan IF

I KosA
dibuktikan

sina.to Isi2siia
1 B

1 B
S s KosB sinB
Kosa sinA Kosa sina KosB

Kosa sina KosB Sin B
Kosa sina
dibuktikan Kos

B
B
KosB in B

I ByIBB KosB sinB dibuktikan
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5 sek2 C + 4 = 9 sek2 C - 4 tan2 C 33.

(sek x + tan x)(kosek x - 1) = kot x 39.

sek4 C - sek2 C = tan4 C + tan2 C 34.

sek C = sin C tan C + kos C 35.

sin x
1 + kos x

1 + kos x
sin x

= 2 kosek x+37.

tan D + kot D
kosek D

sek D =  36.

1  - s in D
2 kos D

kos D
2 - 2 sin D

+sek D =  38.

kot2 x - kos2 x = kot2 x kos2 x40.

since E Kose
sKosc

sink Kost
KosC sis.ISIssD CsinDs

klsc sinbkosp sinD
sekc
dibuktikan

Evan

I Kos's
sirtxtcitkosalcitkos.ae sin

p tn k05D

sinse ie sin
c 3

sinsetss kost.scIPsinD

I manIi Is.es site 3s

ko'sat is sinn 1 s Kosse
Kosa Kosse sinkkosse

kos.ecnsessinzse

is KosseKosse
sinase

s Kota dibuktikan

s Kosse
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sin 60o kos 20o + kos 60o s in 20o 1. sin 70o kos 50o - kos 70o s in 50o 2.

kos 32o kos 28o - sin 32o s in 28o 3.

kos 72o kos 27o + sin 72o s in 27o 10.

kos2 15o - sin2 15o 5.

kos2 120o - sin2 120o 12.

2 sin 30o kos 30o 6.

2 sin 75o kos 75o 11.

1  - 2 sin2 (22.5o)7.

tan 83o - tan 37o

1 + tan 83o tan 37o
4.

tan 24o + tan 36o

1 - tan 24o tan 36o
9.

2 tan 45o

1 - tan2 (45o)
8.

rumus sudut berganda 

sin 2A = 2 sin A kos A 

kos 2A = kos2 A - sin2 A 
= 2 kos2 A - 1 
= 1 - 2 sin2 A 

2 tan A
1 - tan2 A

tan 2A =  

rumus sudut separuh 

1 - kos A
2

A
2

sin     =  

1 + kos A
2

A
2

kos     =  

sin A
1 + kos A

A
2

tan     =  

rumus sudut majmuk 

sin (A + B) = sin A kos B + kos A sin B

kos (A + B) = kos A kos B - sin A sin B
kos (A - B) = kos A kos B + sin A sin B

sin (A - B) = sin A kos B - kos A sin B

tan A + tan B
1 - tan A tan B

tan (A + B) =  

tan A - tan B
1 + tan A tan B

tan (A - B) =  

permudahkan setiap berikut kepada nisbah trigonometri tunggal
A B A B A B A B

b s
sin80

A B A B A B

s
kos60 I 10
A A A A

3 5 30
Kos30

A A

a

A B A B A B

B

EE 36s

A A A A
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buktikan setiap identiti trigonometri berikut
sin (90o + B) = kos B1.

= kos C sin 6C + - sin 6C -5.

= sin 4A sin 34A - + sin 34A +7. = kos 5A kos 35A - + kos 35A +8.

kos (90o - B) = sin B2.

sin (A + 60o) - s in (A - 60o) =      kos A3. 3

kos 3C + - kos = -     s in C 
3C -6. 3

kos (A + 30o) - kos (A - 30o) = -sin A4.

sinakosbotkosasin60Isinakos60 kosas.no kosakos30sinasin30lkosakos30tsinas.no
sinakosbotkosasin60sinakos60kosasinbo kosak.us30 sinasin30 kosakos30 sinasin30
zkosas.no zsinasin30

ii.li i iiii i

30 30 60 60

sinckoszotkoscsin30lsinckos30koscsin307 kosckosbosin.es.no kosckosbotsincsin607
sinckoszotkoscsin30 sinckos30tkoscsin ekosckosbosincsinookosckos60sincsin60
zkosca.in30

zsincsinboi.isi EE

60 60 60 60

sintakos60 kos4asinbotsintakosootkosuasin.bg kossakosbotsinsasin68tkossakosbo sinsas.in68
sintakos60 Kossakos60

1 sinua 1Kossa
sinua
dibuktikan I Fikan



worksheet 9: rumus sudut majmuk dan sudut berganda

# facebook.com/kapurputeh.educative # youtube.com/kapurputeh # instagram.com/kapurputeh

[ 18 ]

download:
bit. ly/KapurPutehDriveTwo

bit. ly/KapurPutehCloud

kos (A - B) - kos (A + B)
sin (A + B) + sin (A - B)

= tan B12.

sin 2A
1 + kos 2A

= tan A16.

kos C + sin C
kos C - sin C

tan (C + 45o) =  9.

kot C kot D + 1
kot D - kot C

kot (C - D) =  13. sin (C - D)
kos C kos D

tan C - tan D =  14.

kosek C sek D
1 + kot C tan D

kosek (C + D) =  15.

buktikan setiap identiti trigonometri berikut

1 + tan E
1 - tan E

= tan 4E +11.

sin (A - B) - sin (A + B) = -2 kos A sin B10.

sinakosBkosasinB sinakosB kosasin.rs
skosasinB

i I
sina.name in

dibuktikan

1

45

I s t.is ss I's i
3s B

mean

s C's B

y's

is sinci csim

ss s I

sinckoso sinokose I csinesino
tanc andkosckosbtsincs.no

sincsinodibuktikansinckosb
sinbkoscsincsinbsindkosbsinclk.is

sinckog.pe iipkosc ÉÉÉÉfÉÉs

sina.wssinDkoscsindkosb
s E meansinckosbtkoscsi.no

since D
Kosek Ctb
dibuktikan
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buktikan setiap identiti trigonometri berikut
1 + kos 2B

sin 2B
= kot B17.

kos B - sin B
kos 2B

1
kos B + sin B

=19. 2 tan D
1 + tan2 D

= sin 2D20.

sek D kosek D
2

kosek 2D =  21. kos 2A
kos A + sin A

kos A - sin A =  22.

1  - kos A
sin A

A
2

tan     =  23.

kosek D sek D = 2 kosek 2D18.

sin 2B (tan B + kot B) = 224.

sins Kloss
is s sinDkosD

2 sB zsin3KosD

s BB
at Idibuktikan

S3
KosB s BBIE.iss sinB 2 5 Kos'D

c

IsI ros Kosa sinA KosA sinA
Kosa sinasinD hosp Kosa sina

KosekDsekD dibuktikan
sekdkosekd

dibukfikan.my
s E sinBKosB B sCi 2sinE sis I itssin Kos 2sinBKosB sins B

zsinE 2sinBKosB sine'kosB

asinfkos Fibuktikan

sinf
kosa

tan I dibuktikan
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buktikan setiap identiti trigonometri berikut
kosek 2B + kot 2B = kot B25. sin 4A + sin 2A

kos 4A + kos 2A + 1
= tan 2A26.

kot B + tan B
kot B - tan B

sek 2B =  27.

kos (C - D) - kos (C + D)
sin (C - D) + sin (C + D)

tan D =  29.

kot A kot B - 1
kot A + kot B

kot (A + B) =  28.

sin A
1 + kos A

A
2

tan     =  30.

2
1 + kos D

sek2       =  32. D
2

2 tan B
1 + tan2 B

sin 2B =  31.

212A

sin'zB 3
B EE

I B 3
23s B

an

s It S I
s

y
I

s ss

s ii.is j
i

Izzy msn.sn sina.es
sinasinB

KOSAK Bas.fipAsinB dibuktikan

kos2B sin2B KosasinB sinakosB
sinasinB

sign

s s
sina.us
zkos f Is s c

zsinfkosf.EE skos I
sin

T.sitikan rose
tan dibuktikan

2155 I
2tanB seize

2105212
2 Kos B

2sinBKosB Kosh
sina.B
dibuktikan

I.EE an
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, 0o     A     90o     , 90o     B     270o     3
5

12
13

1. Diberi s in A =      , dan sin B = - , cari:

a) s in (A + B)
b) kos (A + B) 

c) tan (B - A) 

d) sin 2A

, 0o     A     90o     , 90o     B     270o     3
5

12
5

2. Diberi kos A =      , dan tan B = - , cari:

a) s in (A - B)
b) kos (A - B) 

c) tan (B + A) 

d) kos 2B 

, 90o     A     270o     , 180o     B     360o     5
13

4
5

3. Diberi s in A = -      , dan kos B = , cari:

a) s in (A + B)
b) kos (A + B) 

c) tan (B - A) 

d) tan 2A 

0o     A     360o     4. Selesaikan setiap berikut bagi      
a) s in A = -0.5446
b) kos A = 0.6691 

c) tan A = -0.4663
d) sin 2A = -0.2788
e) kos 2A = 0.3420 

f) tan 2A = -0.7265

selesaikan setiap yang berikut

t.IEI I IaFaii 125

c
I 3,5 I 3a

a13

1 C3 fIa
c c i
is

at

S a
3

I
I s c

I c

EE.EE



0 180α

0 1800 2 0 36002

a 3 146 b02 10510.6691 c I 863
α 48.0024

E

it
311.9976

A 360
042A 720

e
d 18788

I É
i 18002 180016.18860 196.18860
ii 360 a 360016.18860 343.81140

3862 360070.00120 289.9988

21 s
2A 70.0012 289.9988 430.0012 649.9988
A 35.0006 144.9994 215.0006 324.9994

F

i 1800 2 180035.99840 144.00160
ii 360 2 3600 35.99840 324.00160

2A 144.0016 324.0016 504.0016 684.0016
A 72.0008 162.0008 252.0008 342.0008
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selesaikan setiap yang berikut bagi 0o     A     360o     
tan A + 1 = 0 5. 2 sin A + 1 = 0 6.

3 kos A - 2 = 0 7. 4 tan A - 5 = 0 8.

2 sek A - 3 = 09. 3 kot A + 4 = 010.

-3 kosek A - 4 = 011. 2 sin A = 3 kos A12.

5 sin A - 2 kos A = 013. 2 sin 2A = 14. 3

2 kos 2A +      = 0 15. 3 tan 2A +      = 0 16. 3

anae sin if ci A 135,315
i A 2109330

I É
i A 48.1897 311.81030

a kgi A 51.340292313402 2 51.34020

s
a

kdsa IT 2 36.86990
KOSA

i A 48.1897 311.8103 i A 143.1301 323.1301

3105

I L
sina a tana gÉ'sS

i a 228.5904 311.40960
i a 56.3099 236.3099

ssina 2KosA

É sin
2A 600,12094209480 α 60
i a 3096092109240

i A 21.8014 201.80140

Kos2A I tanza 3 I
2A 15092109510 570

g
2A 120930094809660 68 3

A 75910592550,285 i A 60915092409330
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selesaikan setiap yang berikut bagi 0o     A     360o     
tan 3A + 1 = 0 17. kos (A + 50o) = -0.743118.

sin (A - 35o) = -0.829019. tan (2A + 40o) +      = 020. 3

sin 2A + kos A = 021. 5 tan A = 7 sin A22.

2 kos 2A - 13 sin A + 10 = 023. sin2 A - 2 sin A = kos 2A24.

tanza l I at is3A 135,315 4959675 18550,10350

i A 431 1 5.225

A 350 235.9962 304.00380
tancza1409 3

i A 270.9962 339.0038 2A 400 1200,300948096600 2 19 3

g 290
za 80926094409620

i A 40913092209310

I S Estin s S sina o

ssina sinakosa o É
800,2700 sin

II I sinals Kosa o

s 7 I SGina
80,180,360

A 2109330

A 9092709210 330 a 09,800,3600
A 44.4153315.58470

44.4153315.58470

I sina.isE

sing

IIIL IE Ear EEE

A 48.5904 131.4096
A 199.4712 340.5288

a 48.5904 131.4096
a 90 199.4712 340.5288
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selesaikan setiap yang berikut bagi 0o     A     360o     

7 s in A + 3 kos 2A = 0 25. sin A = 3 sin 2A26.

sin (A + 30o) = kos (A + 120o)27. kos (A - 60o) = 3 kos (A + 60o)28.

2 sin2 A + 7 kos A - 5 = 029. kot2 A - 3 kosek A = 330.

sina.sc 2sin2A o sina 3sinza o
sina 3 6sin a o sina sczsinakosas o
osin atisin.at 3 0

sina.ir sina osinakosaosinaclokosasoosina is.ua 3 0
Cassinatiscasina3 o 31 2 3 8

inf 1800,360 6k I ÉBosing
I in L α Kos f

g
tidaktertak if α 80.4059

A 80.4059 279.59410
A 199.4712340.52880

199.47129340szggo

A 0918093600
80.4059 279.59410

sinakosso kosasinso.ci s s.tn E8 osansoo sinasinoo ii iis'j sn'a i É
sinakoszotkosasin30 kosakos120sinasin120 okosakosbot.inasin60skosakos60 3sinas.in68 0

sina Kosa CIKOSA sina o zkosakosboi4sinasin60

ossinatkosa.co2 1KOSA 4C sinA o

0 Kosa 235nA o

1 23

a tank s
I

2 16.10210

I i A 1500,330

I i a 16.1021 196.1021

211 KosA KosA 5 0
2 2KosA 7KosA 5 0 Kosa xnotation so IE ifEE

a

2105A 7105 3 0 27,2 3 8 i.IEIYE8C2kosADCKosA 3 0

2109 1 Kos
s I

tidaktertakrif sina 4
c sina.li

A 609300

14.475,165.522592700
A 6093000 É

A 14.4775 165.52250
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selesaikan setiap yang berikut bagi 0o     A     360o     

4 sin 2A = 5 kos A31. 2 kos 2A - 4 sin A + 1 = 032.

3 kot2 A - 5 kosek A + 1 = 033. 3 sin A = 2 tan A34.

4 sin (A -   ) kos (A -   ) = 136.1
4

kos A sin A =  35.

sinza skosa o 2112sin a 4sin.ato4C2sinAKosAsKosA o 2 45inA 45nA 1 0 sina.se
ssinakosa skosa.no 45ina 4sina 3 0
Kosacssina 5 o 4sin a 4sina 3oczsinatssczsina.iso 21
I 00,270 sina.is É infint 3 sins E Ifα sin tidaktertakr.it

2 38.68220 23 k
A 38.6822 141.31780 A 309150

A 38.6822 141.31780900,270 a 300,150

KosekA n 3sina ztana o

sina.siis.IE E 3sinAkosA 2sinAosinAC3kosA2 o

p
an3 si.su t.IE

2 Kos Étidaktertakrif d α 48.1897

A 48.1897 311.81030A 3091500

30 150
A 09180,360 48.1890,311.81030

sinca AKOSCAA
Kosasina 4 sinaca ti
asinakosa L

sinza L 3 k É
E

CAn 300,150,390,510

A 150,750,195,255
2A 3091509390,510

i A 15,750,195,255 A n I I I I
A II 72121,292
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selesaikan setiap yang berikut

37. Cari ni lai bagi:
a) tan (x + y)
b) tan x
c) tan y
d) x

h) AC
i) AD

e)    BDA
f)    ACD
g)    BCA

xoyo

A B10

8

7

C

D 38. Cari ni lai bagi:
a) tan (x + y)
b) tan x
c) tan y
d) x

h) AC
i) AD

e)    BDA
f)    ACD
g)    BCA

xoyo

A B16

10

8

C

D

39. Cari ni lai bagi:
a) kos x
b) s in 2x
c) tan 2x
d) x

xo
A B

CD

10

18

15

40. Cari ni lai bagi:
a) kos x
b) s in 2x
c) tan 2x
d) x

xo
A B

CD

26

38

35

EEI.EE

28
sink

no
12

in 3

K0sr

tank tank

a a Kosse

b asinakose as it L2118 2 397113

assin Ésiñ
61.92750 d sink

i x 180 71.0754
108.9246



a 7 8 1 b 8 5 p
a tancrets

is e and

t.sc o.stany o.s tany tan
i s t.ztany o.se any 0 33.69010

2.2 any 0.7

any 22

f tanc s g 51.3402 i ADE

mac

LacD 18051.3402
128.65980

a 8 10 b 18 8 tan

L 2s

a tancrets

i.ae Ist n tan
L c

i no

any 5 3125
any

g 57.9946 i AD 162182f Fang
anyg

24.0832

c 57.9946 h ACE 102

LACD 180057.99460
122.00540
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selesaikan setiap yang berikut

41. Cari ni lai bagi:

d) AC
e) AD

a) s in x
b) kos x
c) tan x

30o

xo

24

7

A

B C D

42. Cari ni lai bagi:

d) AC
e) AD

a) s in x
b) kos x
c) tan x

30o

xo

40

9

A

B C D

b2 sin x sin z
2 sin (x + z)

L =  

44. Tunjukkan bahawa luas segit iga 
diberi o leh rumus berikut:

xo

a

b

c
yo

zo

43. Diberi tan x = 1 , tan y = 2. 
Tunjukkan bahawa tan z = 3.

xo

yo

zo

0 5600 0

4
650

25

a sin68 0 sinbokoso kosbos.no a sin68 a sinbokoso kosbos.no
35 Is

75843

b kos60 a kosbokosotsinbos.no b kos60 a kosbokosotsinbos.no

5 Is E 4
24507 3 4089,3

c tancooa c tancooa

e Kos60
d ACE34272

e Kos600 2
AD d AC 4,40292 AD 1 600

AD 48
AD 80

n
EE y

sinz sky
a

sicnse sibny

tan.it

ELITE Leziising
dibuktikan

sing

b'sinusinz
Nota asiny
anciso a tana I

300 150 dibuktikan

tan30 tan so Nota
80

60
sin sin 68809


